
Notiuni teoretice

Distanta dintre doua puncte in plan

Distanta dintre punctele M1(x1, y1),M2(x2, y2) este

M1M2 =
√

(x2 − x1)2 + (y2 − y1)2

Panta unei drepte oblice Dreptele verticale nu au panta!

(1) m = tgθ, θ ∈ [0, π) \
{
π
2

}
, unde θ este unghiul facut de dreapta cu semiaxa pozitiva Ox.

(2) m = y2−y1
x2−x1

, x1 6= x2 unde M1(x1, y1),M2(x2, y2) sunt 2 puncte ale ei.

(3) m = b
a , a 6= 0, unde ~v = a~i+ b~j este vectorul director al dreptei.

Diverse ecuatii ale dreptei in plan

(1) Ecuatia dreptei determinata de punctul M0(x0, y0) si panta m:

y − y0 = m(x− x0)

(2) Ecuatia dreptei determinata de doua puncte distincte M1(x1, y1),M2(x2, y2):

x− x1
x2 − x1

=
y − y1
y2 − y1

, x1 6= x2, y1 6= y2.

Daca x1 = x2 ⇒ x = x1.

Daca y1 = y2 ⇒ y = y1.

(3) Ecuatia explicita

y = mx+ n,

n este ordonata la origine

(4) Ecuatia dreptei determinata de punctul M0(x0, y0) vectorul director ~v = a~i+ b~j, a 6= 0:

y − y0 =
b

a
(x− x0)

(5) Ecuatia dreptei prin taieturi M1(a, 0),M2(0, b) (punctele de intersectie cu Ox respectiv Oy):

x

a
+
y

b
= 1, a 6= 0, b 6= 0.

(6) Ecuatia generala:

ax+ by + c = 0, a2 + b2 6= 0 (adica a 6= 0 sau b 6= 0)
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(7) Ecuatia dreptei determinata de punctele distincte M1(x1, y1),M2(x2, y2), sub forma de determinant:∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
x y 1

x1 y1 1

x2 y2 1

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
= 0

(8) Cazuri particulare:

(i) Ecuatia axei Ox : y = 0

(ii) Ecuatia axei Oy : x = 0

(iii) Ecuatia unei drepte orizontale: y = ct

(iv) Ecuatia unei drepte verticale: x = ct

Conditia de coliniaritate e trei puncte M1(x1, y1),M2(x2, y2),M3(x3, y3)∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
x1 y1 1

x2 y2 1

x3 y3 1

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
= 0

Aria triunghiului M1M2M3, M1(x1, y1),M2(x2, y2),M3(x3, y3)

Aria =
1

2
|∆| ,

unde

∆ =

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
x1 y1 1

x2 y2 1

x3 y3 1

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
Distanta de la punctul M0(x0, y0) la dreapta d1 : ax+ by + c = 0

d(M0, d1) =
|ax0 + by0 + c|√

a2 + b2

Pozitia a doua drepte in plan

Cazul I. Dreptele sunt date sub forma explicita

d1 : y = m1x+ n1

d2 : y = m2x+ n2
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(1)

d1‖d2 ⇐⇒


m1 = m2

n1 6= n2

(2)

d1⊥d2 ⇐⇒ m1m2 = −1

(3)

d1 = d2 ⇐⇒


m1 = m2

n1 = n2

Cazul II. Dreptele sunt date sub forma generala

d1 : a1x+ b1y + c1 = 0

d2 : a2x+ b2y + c2 = 0

(1)

d1‖d2 ⇐⇒
a1
a2

=
b1
b2
6= c1
c2

(2)

d1⊥d2 ⇐⇒ a1a2 + b1b2 = 0

(3)

d1 = d2 ⇐⇒
a1
a2

=
b1
b2

=
c1
c2

Ecuatiile bisectoarelor unui unghi Fie laturile unghiului:

d1 : a1x+ b1y + c1 = 0

d2 : a2x+ b2y + c2 = 0

Bisectoarea este locul geometric al punctelor din plan egal departate de cele doua laturi.

Fie M(x, y) ∈bisectoarei ⇐⇒ d(M,d1) = d(M,d2)⇒

|a1x+ b1y + c1|√
a21 + b21

=
|a2x+ b2y + c2|√

a22 + b22

Deci ecuatiile bisectoarelor sunt:

a1x+ b1y + c1√
a21 + b21

= ±a2x+ b2y + c2√
a22 + b22
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Unghiul dintre 2 drepte

d1 : y = m1x+ n1(m1 = tgθ1),

d2 : y = m2x+ n2, (m2 = tgθ2),

θ ∈ [0, π2 ) unghiul dintre cele doua drepte este

tgθ =

∣∣∣∣ m1 −m2

1 +m1m2

∣∣∣∣
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